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Rjesenja zadataka iz MATEMATIKE

za [ razred srednje skole

1. Za realne brojeve a i b vazi

A+’ =5
a + v = —2015.

Odrediti ab.

Rjesenje: Primijetimo:
—2015 = a” + b? = (a® + b*)(a® — a®b® + %) = 5((a® + b%)? — 3a3b?) = 5(25 — 3a3b?).

Dakle,
3a3h = 428 — ab= {/428/3

2. Dokazati nejednakost

2 + 201522 + 2 + 2015]y| + 2 > 40302+/]y] (1)

Rjesenje: Na osnovu odnosa izmedu aritmeticke i geometrijske sredine, znamo
st H1>22% 1 241> 2yl

Uvrstavajuéi ovo u (??) i opet koriste¢i odnos izmedu aritmeticke i geometrijske sredine,

zakljucujemo:



ot + 201522 + 42 + 2015]y| + 2 > (a* + 1) + 201522 + (y% + 1) + 2015]y|
> 2017(x2 + |y|) > 2015(22 + |y|) > 40302/ y|.

. Oznac¢imo a = 11...1.
—

2015
a) Izraziti 11...1 preko a.
—

4030
b) Izraziti 102°' — 1 preko a.

¢) Dokazati
11...1=22...2+33...3%.
S—— —— N——

4030 2015 2015
Rjesenje:
a) Vazi 11...1 = 10%""%q + a.
N——"
4030
b) Vazi 102°° —1=99...9 = 9a.
N——
2015

c) Vazi:

11...1-22...2 =
—— =
4030 2015

= (10°Yq + @) — 2a = (1015 — 1)a =

=9a-a=(3a)’ = (33...3)%
2015

. Dat je trougao ABC sa uglom ZABC = 45° i unutar njega tacka D takva da vazi ZDAB =
ZDCB = 45°. Dokazati da je prava BD normalna na pravu AC.

Rjesenje: Neka je E presjek prave AD i stranice BC trougla ABC. Uocavamo da je trougao
ABE jednakokraki iz ¢ega slijedi da je ZAEB prav ugao. Dakle, AD1CB. Neka je F
presjecna tacka prave C'D i stranice AB. Dobijamo da je trougao C'F'B jednkokraki, pa je



45°

/CFB prav ugao. Dakle, CD 1 AB. Zaklju¢ujemo da su AE i C'F visine trougla ABC, pa
je {D} = AE N AB ortocentar trougla ABC'. Slijedi da je BD 1 AC.



